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  01פתרון חלקי לממ"ח  – ג2020סמסטר  1איפי 
  

  1שאלה 
  לא כון.  . 1

0x   איו מקיים את התאי
2

0 0  ו שייך לקבוצה שבאגף שמאל אבל כן שייך לקבוצהולכן אי

  שבאגף ימין, ולכן הקבוצות אין שוות.
  לא כון.  . 2

2 0 1 1 1 0 1       0ולכןx   ו שייך לקבוצה שבאגף שמאל אבל כן שייך לקבוצה שבאגףאי

  ימין, ולכן הקבוצות אין שוות.
  

  2שאלה 
  לא כון.  .1

0xעבור    2מתקיים
x x x x   .  

  לא כון.  . 2

עבור 
1

2
x   1מתקיים 0x    1והביטויx   ו מוגדר, ולכן כלאי

1

2
x  ו פתרון של האיאי-

1שוויון  2 1 3 2x x x     .ו שייך לקבוצה שבאגף שמאלואי  

  
  3שאלה 

  לא כון.  .1

0bאם    אזb b  .ו יכול להתקייםואי השוויון השמאלי אי  

,0למשל עבור  1a b   .י מתקיים והשמאלי לאאי השוויון הימ  

  כון.  . 2

1

a
b

b

a
 סמן ,

a
x

b
 ואז אי השוויון הוא ,

1
2x

x
   ., 0a b   0ולכן

a

b
  0ומכאןx .  

2 2 21
2 1 2 2 1 0 ( 1) 0x x x x x x

x
             

0xוזה אכן מתקיים לכל  .  
  

  4שאלה 
  לא כון.  .1

,1דוגמה גדית:  2, 4, 3a b c d   .ה מתקיימתאים מתקיימים ותוצאה איבדקו שהת  .  

  לא כון.  . 2

,1דוגמה גדית:  3, 2, 3a b c d   .ה מתקיימתאים מתקיימים ותוצאה איבדקו שהת  .  

  
  5שאלה 

  לא כון.  .1

)דוגמה גדית:   1)
n

na  .בדקו  .  

  כון.  . 2

0יהי    .
2

lim 0n
n

a


  ולכן קייםN  טבעי כך שלכלn N  2מתקיים 2
0

n
a    ולכן

2 2 2
0

n n
a a    קבל ות השורש2, ומתכו 2

na   כלומרna   .  

0מצאו שלכל    קייםN  טבעי כך שלכלn N  0מתקייםna    כלומרlim 0n
n

a


.  
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  6שאלה 

כון.  זוהי בדיוק הגדרת הגבול, עבור הבחירה   .1
1

10
 .  

  כון.  . 2

,משפט זה הוא בדיוק יסוח שלילת גבול (במוחי  N  (lim 1n
n

a


 מיחידות הגבול, מכיוון ש  .

lim 4n
n

a


  ובע ש1 . ו הגבולאי  

  
  7שאלה 

  לא כון.  .1

,משפט זה ראה דומה ליסוח הגבול (במוחי  N  (lim 4n
n

a


 0, אבל ה "לכל  ו במיקוםאי "

  הכון במשפט.

0, ולכן אם לכל 0שלילי היחיד הקטן מכל מספר חיובי הוא -המספר האי   4מתקייםna   

4אז  0na    4ולכן
n

a  ולכן המשפט "קיים  .N  טבעי כך שלכלn N  0ולכל   מתקיים

4na   אומר שלכל "n N  4מתקיים
n

a  איוברור שהת ,lim 4n
n

a


  לא גורר שהחל

.  דוגמה גדית:  4ממקום מסוים כל אברי הסדרה הם 
1

4na
n

 .  

  כון.  מוסבר בסעיף הקודם.  . 2
  

  8שאלה 

1לא כון.  דוגמה גדית:    .1
( 1) , ( 1)

n n

n na b
   .בדקו  .  

  כון.  . 2

0מתקיים  nכמעט לכל 
n n

a b   פרושו שקייםN  טבעי כך שלכלn N  0מתקיים
n n

a b .  

0xy   0גוררx   0אוy  ולכן לכל ,n N  0מתקיים
n

a   0או
n

b .  

nטבעי כך שלכל  Nקיים  N  0מתקיים
n

a   0או
n

b  פרוש הדבר שכמעט לכל ,n מתקיים

0
n

a   0או
n

b .  

  
  9שאלה 

  כון.  .1

הסדרה 
1

n

 
 
 

קבל כי  2.22אפסה ולכן ממשפט  
1n

n

a
a

n n
  .אפסה  

  לא כון.  . 2

דוגמה גדית:  
n

a n אז  .
1

1
n n

a a    1וזו סדרה חסומה, אבלn
a

n
 .ה אפסהאי  

  
  10שאלה 

  כון.  .1

1n n
a a   0חסומה, יהיM   כך שלכלn  1n na a M  .  

1טבעי מתקיים  nוכיח באידוקציה שלכל 
( 1)na a n M  .  

1nעבור     1אכן מתקיים 1 1 1
( 1) 0a n M a M a a      .  

1יח 
( 1)na a n M   ואז  
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(1) (2)

1 1 1 1 1
( 1)

n n n n n n n
a a a a a a a M a n M a nM               

 אי שוויון המשולש )1(

  והחת האידוקציה Mהגדרת  )2(
  כון.  . 2

  קבל 1מתוצאת סעיף 

1 1 1

2 2 2 2 2

1 1

2 2

( 1)
0

lim lim lim 0 0 0 , lim 0 0

nn

n n n n

a a n M a nM aa M

n n n n n n

a aM M

n n n n   

  
     

      

  

וממשפט הסדוויץ' קבל  
2

lim 0n

n

a

n
 סיק  2ביחידה  20.  משאלה

2
lim 0n

n

a

n
.  

  


